AGNIESZKA BRONK MARTA TYLEC

ZADANIA DOWODOWE
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WSTEP

Wszystkie zadania zawarte w niniejszym ebooku pochodzg z arkuszy maturalnych
publikowanych przez Centralng Komisje Egzaminacyjng. oraz portalu arkusze.pl.
Zestawiono zadania na poziomie podstawowym zgodne z formutg MATURA 2023, czyli od
wrzesnia 2022 do sierpnia 2025.

Materiat jest bezptatny, poniewaz naszym celem jest pomoc maturzystom w
przygotowaniach, aby mogli rozwigzywa¢ zadania maturalne jak najszybciej, przy
jednoczesnej mozliwosci usystematyzowania swojej wiedzy oraz regularnej, skutecznej
nauki. Mamy nadzieje, ze w rezultacie zobaczg na Swiadectwie matrualnym oczekiwane

wyniki.

W kazdym ebooku znajdziecie zadania zwigzane z konkretnym pojeciem matematycznym,
np. wartoscig bezwzgledng, funkcjg, wielomianami itd.

Pamietaj, aby przygotowujgc sie do matury pracowac z kartg wzorow maturalnych
opublikowanych przez CKE oraz rozsgdnie korzystac z kalkulatora prostego.

(link do karty do pobrania https://cke.gov.pl/images/_EGZAMIN_MATURALNY_OD_2023/Informatory/wybrane_wzory_matematyczne_EM2023.pdf)

Zachecamy do Sledzenia naszych profili na mediach spotecznosciowych Matmaholik, aby
by¢ na biezgco z materiatami, ktére publikujemy. Prosimy dajcie o nas zna¢ swoim
kolezankom i kolegom z klasy, maturzystom w rodzinie oraz kazdemu kto chce sprawdzic
swojg matematyczng pamiec.

Mitej nauki.
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SZYBKA
POWTORKA

Zadania dowodowe sg zmorg kazdego maturzysty. Warto do tego typu zadan
podejs¢ jak do zadania typu oblicz. Moze warto skresli¢ pierwsze stowo ;)

O czym warto pamietac?

1.Jak zapisac trzy kolejne, dowolne liczby naturalne
a.n
b.n+1
c.n+2
2.)Jak zapisac trzy kolejne, dowolne liczby parzyste
a.2n
b.2n+2
c.2n+4
3.Jak zapisac trzy kolejne liczby nieparzyste
a.2n+1
b.2n+3
C.2n+5
4. Dowolng liczbe z resztg A z dzielenia przez liczbe B zapisujemy w postaci
Bn+A
5.Wzory skréconego mnozenia - znajdziesz je na stronie 7 karty wzorow

6. WZORY SKROCONEGO MNOZENIA

Dla dowolnych liczb rzeczywistych a, b:

(a+ b)? = a? + 2ab + b? (a+ b)? = a® +3a?b + 3ab? + b?

(a = b)? = a®? — 2ab + b? (a—b)? =a®—-3a’b + 3ab? - b?

Dla dowolnej liczby catkowitej dodatniej n oraz dowolnych liczb rzeczywistych a, b mamy:

a"—=b" = (a—b)(@" ' +a" 2b+ ..+a" Kbk 1 4+ +ab® 24 p"Y)

W szczegolnosci:

a’?—-b?>=(a—b)(a+b) a?—1=(a—1)(a+1)
a® = b® = (a - b)(a® + ab + b?) ad-1=(@-1(@*+a+1)
a® + b* = (a+ b)(a®? — ab + b?) ad+1=(@+1)(a*—a+1)

a"—1=(a-1D(@"*+a" %+ ..+a+1)
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1.MATURA POPRAWKOWA SIERPIEN 2025

Wykaz, ze liczba 8°° — 21*° jest podzielna przez 31.

2. MATURA DODATKOWA CZERWIEC 2025

Wykaz, ze dla kazdej liczby catkowite] a, ktora przy dzieleniu przez 5 daje reszte 1,
i dla kazdej liczby catkowitej b, ktora przy dzieleniu przez 5 daje reszte 4, liczba
a’? — b? jest podzielna przez 5.

3. MATURA PODSTAWOWA MAJ 2025

Wykaz, ze dla kazdej nieparzystej liczby naturalnej n liczba 3n® + 2n + 7 jest
podzielna przez 4.

4. TEST DIAGNOSTYCZNY KWIECIEN 2025

Wykaz, ze suma kwadratow czterech kolejnych liczb catkowitych niepodzielnych
przez 5 jestliczba podzielng przez 10.

5. TEST DIAGNOSTYCZNY MARZEC 2025

Wykaz, ze liczba 3°* + 9*¢ 4+ 273° jest podzielna przez 39.

6. TEST DIAGNOSTYCZNY GRUDZIEN 2024

Wykaz, ze liczba 2% + 4*7 + 16?* jest podzielna przez 21.

7. MATURA POPRAWKOWA SIERPIEN 2024

Wykaz, ze dla kazdej liczby naturalnej n = 1 liczba (2n + 5)% + 3 jest podzielna
przez 4.

8. MATURA DODATKOWA CZERWIEC 2024

Wykaz, ze dla kazdej liczby naturalnej n = 1 liczba 5n® — 5n jest podzielna przez 30.

9. MATURA PODSTAWOWA MAIJ 2024

Wykaz, ze dla kazdej liczby naturalnej n = 1 liczba n” + (n + 1) + (n + 2)? przy
dzieleniu przez 3 daje reszte 2.

10. TEST DIAGNOSTYCZNY GRUDZIEN 2023

Wykaz, ze dla kazdej liczby catkowitej nieparzystej n liczba 3n® + 4n + 1 jest
podzielna przez 4.

11. MATURA POPRAWKOWA SIERPIEN 2023

Wykaz, ze dla kazdej liczby naturalnej n > 1 liczba 3n® + 18n” + 15n jest
podzielna przez 6.
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12. MATURA DODATKOWA CZERWIEC 2023

Wykaz, ze dla kazdej liczby calkowitej k reszta z dzielenia liczby 49k* + 7k — 2
przez 7 iestrowna 5.

13. MATURA PODSTAWOWA MAJ 2023

Wykaz, ze dla kazdej liczby naturainej n > 1 liczba (2n + 1)?> — 1 jest podzielna
rzez 8.

14. TEST DIAGNOSTYCZNY GRUDZIEN 2022

Wykaz, ze dla kazdej liczby naturalnej n liczba 5n? + 15n jest podzielna przez 10.
4

15. TEST DIAGNOSTYCZNY WRZESIEN 2022

Wykaz, ze dla kazdej liczby naturainej n liczba 10n” + 30n + 8 przy dzieleniu
przez 5 daje reszte 3.
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Agnieszka Bronk - gtowa
biznesowa Matmaholika. Z
zawodu inzynier -
Absolwentka Politechniki
Gdanskiej na kierunku
budownictwo, z pasji
nauczyciel matematyki i
fizyki. Uwielbia pokazywac,
ze uczymy sie po cos!

Marta Tylec - zawsze
zadaje pytanie: ,ale jak?".
Dyplomowany nauczyciel
matematyki i fizyki.
Absolwentka Uniwersytetu
Gdanskiego i Politechniki
Gdanskiej. Czuwa nie tylko ,

nad rozwojem swoich Q
uczniow, ale réwniez nad f
merytoryczng i
dydaktyczng czescig
projektu Matmaholik.

fot. Barbara Ostrowska
wydanie 1 wrzesien 2025
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